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Niech E bedzie rzeczywista 1 co najmniej dwuwymiarowa przestrzenia unitarng.
Funkcj¢ f przeksztalcajaca przestrzeni &/ w grupe przemienng nazywamy ortogonalnie addy-

tywna, jezeli

flx+y) = f(z)+ f(y) dlawszystkich z,y € F spelniajacych warunek = L y.
Wiadomo, ze kazda ortogonalnie addytywna funkcja f okreslona na przestrzeni £ ma postaé
(*) f@) =a(|z]*) +b(z) dlaze E,

gdzie a oraz b sg funkcjami addytywnymi wyznaczonymi jednoznacznie przez funkcje¢ f. Tym
samym majac dang przemienng grup¢ G mamy operator A, ktéry kazdej ortogonalnie addytyw-
nej funkcji f : F — G przyporzadkowuje pare (a,b) funkcji addytywnych spetniajacych (1),
ti. A\f = (a,b), gdziea: R — G, b: E — G sa funkcjami addytywnymi i zachodzi (x).

Przyjmujac oznaczenia:

Hom, (F,G) = {f : E — G| f jest funkcja ortogonalnie addytywna},
Hom(S,G) = {f: S — G| f jest funkcja addytywna}

dla S € {R, E} widzimy, ze operator A : Hom, (E,G) — Hom(R,G) x Hom(E, G) jest
addytywna bijekcja.

Zat6zmy, ze (G jest przemienng grupa topologiczng. Jezeli S € {R, E'}, a grupy Hom, (F, G)
oraz Hom(.S, G') wyposazone sa w topologi¢ Tichonowa, to:

1. Isomorphism A : Hom, (F,G) — Hom(R, G) x Hom(F, G) jest homeomorfizmem.

2. Jezeli G jest grupa Hausdorffa, a Hom(R, G) # {0}, to zbiér Hom(F, G) jest domkniety i
nigdziegesty w Hom  (F, G).

W przypadku, gdy V' jest przestrzenia liniowo-topologiczng Hausdorffa mamy kolejne trzy
twierdzenia:

3.Zbiér {f € Hom (E,V) : f jest funkcja réznowartosciowa i f(FE) = V'} jest nigdziege-
sty w Hom, (E, V).

4. Jezeli cardE < cardV/, to zbior { f € Hom  (E,V') : f jest funkcja réznowartosciowa }
jest gesty w Hom, (E, V).

5.JezelicardV < cardE, to zbior { f € Hom, (£, V) : f(E) = V}jestgesty w Hom, (E,V).
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