DODATEK 3

Rézniczkowalnosé funkeji, zastosowania

. Zbada¢ rézniczkowalnos$é funkeji w xg = 0:

1.1. f(z) = cos|z|,
1.2. f(z) =sin|z|,
1.3. f(z) =|sin|z||,
14. f(x) = |z|sin|z|.

. Zbadaé rozniczkowalno$é (ewentualnie tylko jednostronna) funkcji:

2.1. f(x)= -z — 6,
22. f(x)= m,
2.3. f(x) =2+ 1z —2],
24. f(x) = elz ],

. Rozstrzygna¢ dla jakich wartosci parametru a funkcja

cos + azx, <0
sinz —ar+1, >0

r -1
jest ciagla, a dla jakich jest rézniczkowalna w zy = 0.

. Udowodni¢ nieréwnosdci:

41. e >x+1, zeR,
42. mx<z—-1, x>0,

4.3. 2zarctgr > In(1+2?%), =z €R,
>

4.4. In (14 ) > &t

T x> —1.

. Wykazaé, ze funkcje f(x) = arctg® i g(z) = 2 — arctgz sa rowne dla z > 0.
. Obliczy¢:

8|~

6.1. lim (%arccosx) ,

z—0t

: sin? (4z+7)
62. I cowaurs)

: 1 1
6.3. xh_r% <ac_72r + COM),

6.4. lim —e2 _
r—Z tg<ﬂf+z)

6.5. lim (1+sinl)",

T— 00

6.6. lim (tgi)*



7. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne i przedzialy monotonicznosci funkcji:

71 f(2) = gem:
7.2, f(z) = —x + In(—2? — 2z + 3),
_ 1
7.3. f (.’L‘) ~ arctg(z2—z)’
74. f(x) = 61_1621,
7.5. f(z) = (z + 2)arctg(z 4+ 2) — 5 In(2® + 42 + 5),
7.6. f(z)=In(2® - 1)+ *~.

8. Wyznaczy¢ punkty przegiecia oraz przedziaty wypuktosci i wklestosci funkcji:

8.1. f(z) =55,
82. f(x)= eso1
8.3. f(z) =1InZt.

x—2

9. Narysowa¢ wykresy funkcji:

9.1. f
9.2. f(x

(z)
(z)
9.3. f(z)
9.4. f(z)
9.5. f(z)
9.6. f(z) = 2Z=put2
(z)
(z)
()
(2)
(z)

9.7. f
9.8. f

9.9. f
9.10. f(x) = |z|el*~1,
9.11. f(x
10. Wyznaczy¢ najwieksza i najmniejsza wartosé funkeji, o ile istnieje:

10.1. f(x) = arcsin &,

11. Dany odcinek o dtugosci a podzieli¢ na takie dwa odcinki, zeby pole prostokata zbudo-
wanego z tych odcinkéw bylto najwieksze.

12. Sposréd trojkatow réwnoramiennych wpisanych w koto o promieniu R > 0 wyznaczy¢
ten o najwiekszym i ten o najmniejszym polu, o ile to mozliwe.

13. Obliczy¢ przyblizona wartosé cos% z doktadnoscia d = 0.1, d = 0.01, d = 0.001.

14. Obliczy¢ przyblizona wartoéé /3, korzystajac z rozwiniecia Maclaurina funkcji f(z) =
V14 z oraz f(x) = /44 z z reszta Rs, R, Ry. Oszacowaé btad przyblizenia. Poréwnaé
wyniki.



