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ZESTAW 3

Calki krzywoliniowe nieskierowane, na plaszczyznie

Obliczy¢ calfki:

1.
[ va
l
gdzie [ jest krzywa y = 32°, © € (1,2).
2.
/ xydl,
l
gdzie [ jest brzegiem rombu |z| + |y| = 1.
3.
/:Ey2 dl,
!
gdzie [ jest pétokregiem 22 + 12 =9, 2 < 0.
4.

/x+y

l

gdzie [ jest czesciag ewolwenty okregu o $rodku w poczatku uktadu wspotrzednych i pro-
mieniu a > 0: x = a(cost + tsint), y = a(sint — tcost), t € (m, 2m).

Calki krzywoliniowe skierowane, na ptaszczyznie

Obliczy¢ calki:

1.
/ (z + 2y%) dx + (xy — 2%) dy,
!

gdzie [ jest czedcig paraboli y = 22, = € (0,2) skierowang zgodnie ze wzrostem zmiennej
T.

/xdx—i—ydy,
1

gdzie [ jest czescia ewolwenty okregu o $rodku w poczatku uktadu wspotrzednych i pro-
mieniu a > 0: = a(cost + tsint), y = a(sint — tcost), t € (m, 2m) skierowana zgodnie
ze wzrostem parametru ¢.



§ @+ y)Pde+(y—2)?dy,

gdzie [ jest brzegiem prostokata o wierzchotkach A = (0,0), B = (1,0), C = (1,2),
D = (0,2) zorientowanym dodatnio.

1
f 5371/2 dr + z*y dy,
!

gdzie [ jest brzegiem tréjkata o wierzchotkach A = (—1,0), B = (1,0), C' = (0,1) zorien-
towanym dodatnio.

Y x
—d ——d
f:ﬁ—l—yz—kl x+x2+y2—|—1 4

gdzie [ jest okregiem 2% + y? = 4 zorientowanym ujemnie.

(2.1)
/ 22y dv + 2% dy
(1,1)

po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (1,1) i B = (2,1), skierowanym od A do B.

(6.8)
rdxr +ydy

ENCES

po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (1,0) i B = (6,8), nie przechodzacej przez
punkt (0,0), skierowanym od A do B.

(1,0

Calki krzywoliniowe nieskierowane, w przestrzeni

Obliczy¢ calki:
1.

/ xyzdl,

l

gdzie [ jest linig Srubows: = a(cost+tsint), y = a(sint—tcost), t € (0, %), a = const >
0.

z
dl
/ VI+a? 4927

l

gdzie [ jest krzywa: x =t, y = %tZ, z = %t?’, te(0,1).



Calki krzywoliniowe skierowane, w przestrzeni

Obliczy¢ calki:

1.
/xdm+xydy+xyzdz,
l
gdzie [ jest odcinkiem taczacym punkty A = (1,—1,0) i B = (=3, 1,2), skierowanym od
Ado B.

(3,1,0)
/ 2 da + 4y dy + 62 d=
(1,-1,2)
po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (1,—1,2) i B = (3, 1,0), skierowanej od A do
B.
3.
(1,2,3)
/ (y+z+yz)de+ (r+2z+z2)dy+ (e +y+xy)dz
(0,2,-1)
po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (0,2,—1) i B = (1,2, 3), skierowanej od A do
B.
4.
(1,1,-1)
(B2 + 4y — 22+ 1)dz + (3y* + 4o + 5z + 1) dy + (32> — 2z + 5y — 1) d=
(1,0,0)
po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (1,0,0) i B = (1,1, —1), skierowanej od A do
B.
9.
(2,1,-1)
rdr+ydy+ zdz
VT2
(1,0,-3)

po dowolnej krzywej taczacej punkty A = (1,0,—3) i B = (2,1, —1), nie przechodzacej
przez punkt (0,0, 0), skierowanej od A do B.



