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Zadania z MATEMATYKI

ZESTAW 6

Twierdzenia Rolle’a 1 Lagrange’a

1. Udowodni¢ nieréwnosci:
1.1, [sinz —siny| < |z —y|, z,y € R,
1.2. %<tg&—tgﬁ<%, 0<fB<a<i.

2*. Wykazaé, ze xo = 0 jest jedynym pierwiastkiem rownania x = In (z + 1).

3*. Funkcja f : R — R jest rézniczkowalna i réwnanie f(x) = 0 ma dwa pierwiastki.
Udowodnié, ze réwnanie f’(x) = 0 ma pierwiastek.

Ekstrema lokalne, przedzialy monotonicznosci,
wartos¢ najmniejsza i najwieksza funkeji

1. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne i przedziaty monotonicznosci funkeji:

L1 f(x) = 1%,

12, f(2) = &,

13, f(2) = 1%,

14, f(2) = &%,

L5 f(z)= H%,

1.6. f(z) = £,

L7, f(z) =222,

18. f(x) = (If2)27

L9. f(2) = 3,
1.10. f(z) = 22,
111, f(z) =z + 1+ 22,
1.12. f(z) = xe®,
L13. f(x) = %,
114, f(x) = =55,
1.15. f(z) = e,
1.16. f(z)=¢€"+¢e 7,
117, f(x) = 2%e” — dwe” + 5e” + a? — $a° — z,
1.18. f(z)=xInx,



1.19. f(z) = (2* — 22)Inz — 322 + 4x,
1.20. f(x) ===,

121, f(z) = &,

1.22. f(z) = 2lz=l)

1.23. f(2) = 51,

1.24. f(x) =2*Inz,

1.25. f(z) = x — 2arctgz,

1.26. f(x) = 2sinx + cos® z.

2. Znalez¢ warto$é parametru p tak, aby funkcja f (z) = 2® — pr? 4+ 5x — 2 osiagata minimum
w punkcie zy = 5.

3. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza warto$¢ funkcji:
3.1. f(z)=av4d—x, x€]0,4],

3.2. f(x) =arctgr — 5, = €0,2].



