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  1 . Obliczyć przybliżoną wartość wyrażenia : 
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  2 . Znaleźć różniczki zupełne  II rzędu , jeśli : 
       a)  z x y x= +2 6 ln      b)   u = sin(x + y + z)     c)  u x y z= 4 3 2   
 
  3 . Znaleźć  d z3  , jeśli :  a) z e yx= cos        b)    z x y y x= +cos sin2 . 
 
  4 . Znaleźć punkty stacjonarne funkcji  z x y xy= + −3 3 3   i  zbadać  ich  charakter . 
 
  5 . Znaleźć ekstrema funkcji : 
       a) ( )z x y x y= − − −4 2 2    b)  z x xy y x y= + + + − +2 2 1. 
  6 . Zbadać istnienie ekstremów funkcji : 

a) u = x2 – 2x  - y3 + 3y + 5z2 
b) u = x2 + y2 + z2 – 4x – 2y + 8z 
c) u = x2 + y2 + z3 – 2x – 6yz 

 
  7 . Znaleźć największą i najmniejszą wartość funkcji : 
       a)  z x y= −2 2   w kole x y2 2 4+ ≤  
       b)  z x xy x y= + − +2 2 4 8      w prostokącie ograniczonym prostymi    x = 0 , y = 0 , 
             x = 1  , y = 2 . 
       c)   ( )z x y x y= − −2 4   w trójkącie ograniczonym prostymi  x = 0 , y = 0 , x + y = 6 . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


